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BIENESTAR SOCIAL, ÓPTIMOS DE PARETO
Y EQUILIBRIOS WALRASIANOS*

Elvio Acci ne lli, Juan Ga briel Bri da,
Leo bar do Pla ta y Mar tín Pu chet**

RESUMEN

En es te ar tícu lo ana li za mos la re la ción en tre óp ti mos de Pa re to y bie nes tar so cial.

Ca da dis tri bu ción óp ti ma de Pa re to es tá aso cia da al con jun to de pe sos so cia les de

una fun ción de uti li dad so cial. To da pon de ra ción po si ble de los agen tes de la eco -

no mía es tá aso cia da con un con jun to no va cío de asig na cio nes fac ti bles óp ti mas de

Pa re to. Mo di fi car el bie nes tar so cial aso cia do a los óp ti mos de Pa re to al can za bles

por una eco no mía im pli ca mo di fi car la es truc tu ra de pe sos so cia les. No obs tan te,

da da una dis tri bu ción de do ta cio nes ini cia les, no to da dis tri bu ción de pe sos so cia -

les tie ne aso cia da una asig na ción de re cur sos fac ti ble que sea, a su vez, un equi li brio 

wal ra sia no. Esta po si bi li dad de pen de de la dis tri bu ción de las do ta cio nes ini cia les.

No cual quier dis tri bu ción for zo sa men te da co mo re sul ta do un equi li brio co rres -

pon dien te al ni vel más al to po si ble de bie nes tar agre ga do. ¿Es po si ble al can zar es te

bie nes tar de ma ne ra des cen tra li za da y sin par ti ci pa ción de un pla nea dor cen tral?

La res pues ta es que ge ne ral men te ne ce si ta re mos de una rea sig na ción de las do ta -

cio nes so cia les.
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ABSTRACT

In this work we analy ze the re la tion bet ween so cial wel fa re, and Pa re to op ti mal

allo ca tions. As it is well know, each Pa re to op ti mal allo ca tion has as so cia te a spe ci fic

vec tor of so cial weights (one to each agent of the eco nomy). This vec tor has as so -

cia te a spe ci fic so cial uti lity func tion (the Ne gis hi func tion) and then, each Pa re to

op ti mal allo ca tion has as so cia te a le vel of wel fa re. The con cern of this work is to

analy ze the pos si bi lity that the eco nomy reach, in a de cen tra li zed way, the ma xi -

mum pos si ble le vel of so cial wel fa re, con si de ring as gi ven the ag gre ga te amount of

its ini tial re sour ces.

INTRODUCCIÓN

En es te tra ba jo ana li za mos la re la ción en tre bie nes tar so cial y asig na cio -

nes de re cur sos óp ti mas de Pa re to. Esta re la ción se es ta ble ce me dian te la 

in tro duc ción de una fun ción de uti li dad so cial del ti po con si de ra do en Ne -

gis hi (1960). Cuan do las uti li da des de los agen tes y los re cur sos to ta les ini -

cia les es tán da dos, los óp ti mos de Pa re to al can za bles en una eco no mía es tán

en co rres pon den cia con un con jun to de pon de ra do res de las uti li da des in di -

vi dua les. Estos pon de ra do res son los que ha cen po si ble agre gar di chas uti li -

da des de ma ne ra que re sul te una fun ción es pe cí fi ca de uti li dad so cial. Al

me nos una asig na ción óp ti ma de Pa re to ma xi mi za la fun ción de uti li dad so -

cial que re sul ta de cier tos pon de ra do res y re cí pro ca men te. Así se ca rac te ri zan

los óp ti mos de Pa re to por me dio de los pon de ra do res y, en con se cuen cia, se

le aso cia a ca da óp ti mo de Pa re to un ni vel de bie nes tar so cial. Una pri me ra

pre gun ta a la que res pon de mos es cuá les son las ca rac te rís ti cas de las asig na -

cio nes óp ti mas de Pa re to que ma xi mi zan el bie nes tar so cial. Una se gun da

pre gun ta es si es po si ble que una eco no mía des cen tra li za da al can ce es te bie -

nes tar. Efec ti va men te es ta po si bi li dad exis te siem pre que en di cha eco no mía 

es ta asig na ción sea, ade más de óp ti ma de Pa re to, la que co rres pon de a las

can ti da des de un equi li brio wal ra sia no. Pe ro los equi li brios wal ra sia nos po -

si bles de pen den de la dis tri bu ción de las do ta cio nes ini cia les y no só lo de la

can ti dad to tal de re cur sos exis ten tes. La asig na ción de equi li brio wal ra sia no 

en la me di da que es óp ti mo de Pa re to tie ne aso cia do un de ter mi na do con -

jun to de pe sos so cia les al que lla ma mos equi li brio so cial. Obte ner es te equi -

li brio sig ni fi ca que se al can za un bie nes tar so cial por me dio de la eco no mía

des cen tra li za da.
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Existe una co rres pon den cia di rec ta en tre pe sos de equi li brio so cial y asig -

na cio nes óp ti mas de Pa re to de equi li brio wal ra sia no. Esta re la ción tie ne en

su ba se la dis tri bu ción de las do ta cio nes ini cia les de la eco no mía. Cual quier

in ten to que se ha ga pa ra mo di fi car el bie nes tar so cial al can za ble me dian te

una eco no mía des cen tra li za da su po ne un cam bio en es tos pe sos so cia les de

equi li brio. Ello só lo pue de lo grar se me dian te una rea sig na ción de los re cur -

sos ini cia les. Por ra zo nes de sen ci llez ex po si ti va nos res trin gi re mos al ca so

de eco no mías con un nú me ro fi ni to de bie nes. De be ob ser var se que es po si -

ble ge ne ra li zar es tas con clu sio nes a ca sos de di men sión in fi ni ta. Tam bién

con vie ne se ña lar que co mo los óp ti mos de Pa re to al can za bles es tán aso cia -

dos a cier tos pe sos so cia les, no im por ta que el co no po si ti vo del es pa cio en

el que se mo de la la eco no mía ten ga in te rior va cío. Este he cho mues tra que,

de al gu na ma ne ra, es ta ca rac te ri za ción pue de con si de rar se co mo una ex ten -

sión del se gun do teo re ma del bie nes tar al ca so de di men sión in fi ni ta.

I. OPTIMALIDAD DE PARETO Y BIENESTAR SOCIAL

Con si de ra mos una eco no mía con n agen tes y l bie nes. El es pa cio de con su mo 

de cada agen te es el como po si ti vo de R l  que se de no mi na Rl
+ . Los agen tes

re pre sen ta dos por I n={ , ... , }1  tie nen uti li da des ui  cua si cón ca vas y do ta cio -

nes ini cia les w Ri
lÎ +  ta les que S Wi

n
iw= =1  y WÎ +R l  está dado. De ci mos que

una asig na cio nes x x x Rn= Î( ,... , )1
ln  es fac ti ble si y sólo si S Si

n
i i

n
ix w= ==1 1 . 

Re pre sen ta mos por F  al con jun to de asig na cio nes fac ti bles. Su po ne mos

ade más que el bie nes tar so cial de la eco no mía está re pre sen ta do por la fun ción:

W x u xi i
i

n

il l( ) ( )=
=
å

1

(1)

en la que x RÎ ln  es una asig na ción de re cur sos fac ti ble y l l l= ( , ... , )1 n   con 

l i ³ 0 para i n=1, ... ,  es el vec tor de pe sos so cia les que per te ne ce al sim plex

de Rn. Éste es:

D = Î = £ £ " Î
ì
í
ï

îï

ü
ý
ï

þ=
ål l lR i nn

i i
i

n

: , { , ... , }1 0 1 1
1

con   
ï

(2)

Como es bien co no ci do si para al gún l Î =D , ( , ... , )* * *x x xn1  con x Ri
l* Î +

re suel ve el pro ble ma de ma xi mi za ción (Acci ne lli, 1996) que se ex pre sa

como
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máx      con     
x

W x
Î

Î
F

l l( ) D (3)

en ton ces x* es un óp ti mo de Pa re to. Re cí pro ca men te si x* es un óp ti mo de

Pa re to en ton ces exis te l* Î D tal que x* re suel ve el pro ble ma (1) que con sis -

te en ma xi mi zar W xl*( )  con xÎF . De no ta mos por x( )l   a la asig na ción de

re cur sos que re suel ve el pro ble ma (1). De esta ma ne ra aso cia mos a cada

asig na ción de re cur sos óp ti ma de Pa re to x*, el bie nes tar co rres pon dien te al

va lor W xl*( ).*

Obsér ve se que el bie nes tar so cial al can za ble en una eco no mía no de pen -

de de la dis tri bu ción ini cial de los re cur sos si no só lo de la can ti dad to tal de

do ta cio nes inicialmente existentes.

Ca rac te rís ti cas de la asig na ción ma xi mi za do ra de bie nes tar

Es cla ro que si se tie ne in te rés en ma xi mi zar el bie nes tar so cial lo pri me ro

que se de be rá con si de rar son asig na cio nes de re cur sos que sean óp ti mas de

Pa re to. De otra ma ne ra se ría po si ble me jo rar el bie nes tar de por lo me nos

un agen te de la eco no mía y con se cuen te men te de la so cie dad. Su pon ga mos

en ton ces que de sea mos en con trar la asig na ción de re cur sos óp ti ma de Pa re -

to que ma xi mi za el bie nes tar so cial. Se tra ta en ton ces de en con trar l* y su

co rres pon dien te asig na ción x x* *)(= l  tal que W x W xl ll l*( ( ) ( ),* ³  " Îl D.

Este pro ble ma tie ne como dual el si guien te:

mín
l

l l))
ÎD

W x( , *( (4)

Véa se el apén di ce 1. El pro ble ma se re suel ve por me dio del si guien te teo re ma:

Teo re ma 1. Exis te una so lu ción l* pa ra el pro ble ma (4); es ta so lu ción tie-

ne aso cia da la asig na ción x* que re suel ve el pro ble ma de ma xi mi zar el

bie nes tar so cial, es de cir W x W xl ll l*( ( )) ( ( )),* ³  " Îl D. Enton ces la asig-

na ción de re cur sos x( *)l  ve ri fi ca las igual da des u x u xn n1 1( ( )) ... (*l = =

( )).*l

La de mos tra ción pue de ver se en el apén di ce 2. Aho ra bien, ¿es po si ble

que una eco no mía des cen tra li za da al can ce es te bie nes tar? La res pues ta es tá

en las ca rac te rís ti cas de los pe sos so cia les de equi li brio. La si guien te sec ción

está dedicada a esta pregunta.
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II. EQUILIBRIOS WALRASIANOS Y BIENESTAR SOCIAL

Re pre sen ta mos una eco no mía por el con jun to E = +{ , , , },R w u Il
i i  en el que 

R wl
i+ ,  y ui  son, como en la sec ción an te rior, el es pa cio de con su mo, las do -

ta cio nes ini cia les y las uti li da des de cada uno de los agen tes, e I es un con -

jun to fi ni to de ín di ces que re pre sen ta a los agen tes de la eco no mía. El

pri mer teo re ma del bie nes tar (véa se Mas-Co lell, Whins ton y Green, 1995)

afir ma que todo equi li brio wal ra sia no es un óp ti mo de Pa re to. De esta ma -

ne ra una asig na ción de equi li brio x* com par te con los óp ti mos de Pa re to la

pro pie dad de te ner un l* Î D, para el cual x* ma xi mi za W xl( ). No obs tan te,

una ca rac te ri za ción com ple ta del equi li brio wal ra sia no re quie re una pro pie -

dad adi cio nal. Para es ta ble cer la in tro du ci mos la fun ción de ex ce so de uti li -

dad (véa se Acci ne lli, 1996):

e x w grad u x x w i ni i i i i( *( ), ) [ ( *( )] ( *( ) ), , , ... ,l l l= - = 1 2 (5)

en que x*( )l  es la asig na ción fac ti ble que ma xi mi za la fun ción W xl( ). Como

fá cil men te pue de ob ser var se, x*( )l  es una asig na ción de equi li brio si y sólo

si ve ri fi ca la con di ción

e x w e x w e x wi n n( *( *), ) ( ( *( *), ), ... , ( *( *), ))l l l= =1 0 (6)

Nó te se que las so lu cio nes de (6) de pen den de la dis tri bu ción de las do ta -

cio nes ini cia les y, en prin ci pio, no es cier to que para toda l Î D exis ta una

asig na ción fac ti ble x( )l  que sea ma xi mi za do ra de W xl( ) y que ade más sa tis -

fa ga el sis te ma de ecua cio nes (6). Esto mues tra que, en prin ci pio, que da des -

car ta da la po si bi li dad de que el l Î D, que per mi te ob te ner los óp ti mos de

Pa re to cuyo bie nes tar aso cia do es el ma yor po si ble, sea al can za ble de ma ne -

ra des cen tra li za da. La di fe ren cia está en que el equi li brio so cial de pen de no

sólo de la can ti dad agre ga da de re cur sos ini cia les sino tam bién de su dis tri -

bu ción en tre los agen tes. Por tan to la ta rea de quien in ten te ma xi mi zar el

bie nes tar so cial será dis tri buir las do ta cio nes ini cia les de modo que los pe -

sos so cia les aso cia dos al óp ti mo de Pa re to que co rres pon den al má xi mo bie -

nes tar so cial sean aque llos pe sos so cia les cuya dis tri bu ción sea, a su vez, la

de equi li brio. La po si bi li dad de al can zar de ma ne ra des cen tra li za da el má xi -

mo bie nes tar so cial com pa ti ble con los re cur sos exis ten tes es, en de fi ni ti va

equi va len te a la po si bi li dad de que para todo óp ti mo de Pa re to exis ta una

dis tri bu ción de las do ta cio nes ini cia les que haga que los pe sos co rres pon -

dien tes se re ve len como un equi li brio so cial.
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CONCLUSIONES

La pre gun ta del co mien zo del ar tícu lo su po ne dos res pues tas dis tin tas. Una

rea sig na ción de las do ta cio nes ini cia les no me jo ra el bie nes tar so cial me di do 

a par tir de asi gan cio nes óp ti ma de Pa re to, pues en este caso sólo de pen de de

la can ti dad to tal de re cur sos. Aho ra bien, si se quie re al can zar un bie nes tar

so cial má xi mo, es de cir el me jor po si ble, me dian te una eco no mía des cen tra -

li za da, al guien de be rá ha cer una rea sig na ción de las do ta cio nes ini cia les con

la fi na li dad de al can zar lo; se tra ta aho ra de equi li brios wal ra sia nos. La po si -

bi li dad de al can zar uno u otro de pen de ya no sólo de la can ti dad to tal agre -

ga da de re cur sos exis ten te en la eco no mía sino tam bién de su dis tri bu ción.

Quien re dis tri bu ye pue de ser un pla nea dor cen tral im po si ti vo o bien un go -

bier no que haya lo gra do, por me dio de un me ca nis mo de vo ta ción o uno de

con sen so, la acep ta ción so cial de la rea sig na ción aso cia da al má xi mo bie nes -

tar po si ble. Pero cuál es el me ca nis mo o la ins ti tu ción per ti nen te para ha cer

la re dis tri bu ción de los re cur sos exis ten tes que lo gre el bie nes tar so cial má -

xi mo es otro asunto.

APÉNDICE 1

El con jun to de las uti li da des po si bles lo de fi ni mos co mo:

U u u R x u u xn
n

i i i= Î £{( , ... , ) : (1   existe    factible:  ) , ... , }  para  i n= 1

en el que ca da ele men to es un per fil de uti li da des u u un= ( , ... , ).1  Se pue de de mos -

trar que es te con jun to, en las con di cio nes ex pues tas, es con ve xo y que UP es la

fron te ra del mis mo en la que se ubi can las uti li da des ob te ni das a par tir de asig na -

cio nes óp ti mas de Pa re to.

Pa ra l l l= ( , ... , )1 n  fi jo, con si de re mos el si guien te pro ble ma de ma xi mi za ción:

máx
u

i i
i

n

U
u

Î =
ål

1

(7)

en que f u ui
n

i i( ) = =S 1l  es la fun ción ob je ti vo que de pen de de los per fi les de uti li da -

des. Este pro ble ma es equi va len te al si guien te: máxx i
n

i i iu xÎ =F S 1l ( ), en que F  es el

con jun to de asig na cio nes fac ti bles (véa se Mas-Co lell, Whins ton y Green, 1995).

Adviér ta se que se in ten ta ma xi mi zar una fun ción cón ca va con res tric cio nes con ve -

xas. Re sol ve mos es te pro ble ma me dian te una apli ca ción del teo re ma de Fen chel

(véa se Luen ber ger, 1969). Con si de ra mos un fun cio nal dual pa ra el pro ble ma (7)
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igual a: f y uy uu i
n

i iRn
*( ) ,[ ]= -Î + =ínf S 1l  en que y es la va ria ble dual y coor de na da a

coor de na da se tie ne: f y u y ui i u i i i ii
*( ) [ ].= -

³
ínf

0
l  Este pro ble ma tie ne co mo úni ca

so lu ción ui = 0. Tam bién de fi ni mos el fun cio nal g u( ) = 0 pa ra cual quier u RnÎ + y

con se cuen te men te

g y uy u y
u u

i
i

n

i
U U

* ( ) sup sup= =
Î Î =

å
1

El es pa cio dual de U que da de fi ni do por U y uy u U* { : sup , }.= < ¥ " Î  Por dua li dad

en ton ces se tie ne que:

máx mín
u uU Rn U Rn

f u g u g y f y
Î + Î +

- = -
I I

{ } { }( ) ( ) *( ) *( )
* *

En nues tro ca so el teo re ma se tra du ce en que

máx mín
u

i i
i

n

i i
i

n

U
u u

Î = Î =
å å

ì
í
ï

îï

ü
ý
ï

þï
=

ì
í
ï

îï

ü
ý
ï

þ

l l
l1 1D ï

Fi nal men te cuan do re sol ve mos mín l l lÎ =D S i
n

i i iu x1 ( ( )) es ta mos re sol vien do el má -

xi mo pa ra u en la fron te ra de Pa re to de S i
n

i iu= 1l l( ), en ten dien do que u( )l  es el vec -

tor de uti li da des en la fron te ra de Pa re to co rres pon dien te a la pon de ra ción so cial

de fi ni da por l.

APÉNDICE 2

Ofre ce mos la de mos tra ción del teo re ma 1. Co men za mos con el si guien te le ma.

Le ma 1. W x( , ( ))*l l  es una fun ción con ve xa en l.

De mos tra ción del le ma. Su pon ga mos que las asig na cio nes fac ti bles, x y x
=

 es tán so -

por ta das por l
-
 y l

=
 res pec ti va men te. Sea x c  una asig na ción óp ti ma de Pa re to so -

por ta da por l al a lc = + -
- =

( )1  con 0 1£ £a . Entonces

W x u x u xc
i i

i

n

i i
i

n
c

i( , *( )) ( *( )) ( )l l a l l a l£
- -

+ -
=

= =
å å

1 1

1 i W x W x*( )) ( *( )) ( ) ( *( )).[ ]l a l l a l l
=

=
- -

+ -
= =

×1

De mos tra ción del teo re ma: A par tir de las con di cio nes de pri mer or den pa ra el pro -

ble ma (1) se in fie re que:

l gi i igradu x i n( ) ; , ... ,= = 1 (8)

en que g l g l g l( ) ( ( ),... , ( ))= 1 l  es el con jun to de los mul ti pli ca do res de Lan gran ge y 

grad f x( ) es el gra dien te de la fun ción f. Co mo se sa be que S Wi
n

ix= =1 ( )l  se si gue que:
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¶ l

¶l

x
h ni

hi

n ( )
, { , ... , }º " Î

=
å 0 1

1

(9)

en que

¶

¶l

¶

¶l

¶

¶l

x x xi

h

i

h

il

h

= 1 , ...,

Sus ti tu yen do l ln i
n

i= - =
-1 1

1S  en x*( )l  y de ri van do res pec to a lk  pa ra k = 1, ... ,

( )n-1 no so tros ob te ne mos:

d

d
W x

u x

x

x d

dk
i

i i

i

i

h

h

khl
l l l

¶ l

¶

¶ l

¶l

l

l
( , *( ))

( *( ))

*

( )
=

1

1

==
åå

é

ë

ê
ê

ù

û

ú
ú

ì
í
ï

îï
+

11

l

i

n

+
é

ë

ê
ê

ù

û

ú
ú

ü
ý

=

ål
¶ l

¶

¶ l
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en que

d

d

h k

h nh

k

l

l
=

=

- =

ì

í
ï

îï

1

1

0

si 

si 

en otro caso

(11)

Pa ra k n= 1, ... , . Subs ti tu yen do (8) en (10) ob te ne mos:

d

d
W x

x

k
j
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n

j

l

h

l
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h
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l l g l

¶

¶l

¶l

¶l
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1 1 1ê

ù

û

ú
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+

+ - = " ¹u x u x k nk k n n( ( )) ( ( )) ,l l 0

(12)

Usan do aho ra las igual da des (11) se in fie re que:

i

n

j

l
ij

h

ij
k kj

x x
u x

n= =
å å -

æ

è
çç

ö

ø
÷÷ +

1 1

g l
¶ l

¶l

¶ l

¶l
( )

( ) ( )
( ( )) ( ( )) , , ... , ( )l l- = = -u x k nn n 0 1 1 (13)

Fi nal men te, a par tir de (9) ob te ne mos:

d

d
W x u x u x k n

k
k k n nl

l l l l( , ( )) ( ( )) ( ( )) , , ... , ( )= - = = -0 1 1 (14)

Enton ces el bie nes tar so cial es ma xi mi za do por l*  que ve ri fi ca:

u x u xn n1 1( *( *)) ... ( *( *)).[ ]l l= = × (15)
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