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GRANDES MERCADOS DE ASIGNACIÓN
CON PAREJAS*

Da vid Can ta la**

RESUMEN

Con si de ra mos mer ca dos de asig na ción uno a uno con pa re jas, en que el mer ca do se

com po ne de mer ca dos re gio na les. Ana li za mos la me di da en que el su pues to de que

el mer ca do es gran de per mi te ga ran ti zar la exis ten cia de una asig na ción esta ble. El

re sul ta do es muy po co rea lis ta; en par ti cu lar, ne ce si ta mos su po ner que só lo hay

dos em pre sas en ca da mer ca do re gio nal.

ABSTRACT

We con si der one-to mat ching mar kets with cou ples whe re the mar ket is com po sed

by re gio nal mar kets. We analy ze to which ex tend as su ming that the mar ket is lar ge

allows to gua ran tee the exis ten ce of a sta ble mat ching. The re sult turns out to be

very un rea lis tic, in par ti cu lar one needs to as su me that the re are only two firms in

each re gio nal mar ket.

INTRODUCCIÓN

En mer ca dos de asig na ción por las dos par tes de las pa re jas, es bien co no -

ci do des de Roth (1984) que po dría ocu rrir que no hu bie ra nin gu na

asig na ción es ta ble. A fin de ga ran ti zar la exis ten cia de una asig na ción es ta ble,
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Klaus y Klijn (2005) de fi nen la con di ción de co rres pues ta: las pre fe ren cias

de las pa re jas son co rres pon dien tes si el me jo ra mien to uni la te ral de uno de

los so cios es be né fi co para am bos miem bros de la pa re ja. Con esta con di -

ción, los au to res men cio na dos de mues tran que la exis ten cia de una asig -

na ción es ta ble está ga ran ti za da. Una sub cla se de pre fe ren cias de la co rres-

pues ta, la de las pre fe ren cias de corres pues ta lí der-se gui dor, es un do mi nio

rea lis ta para las pa re jas en las que uno de los miem bros es un lí der y el otro

un se gui dor que no eva lúa su ca rre ra tan to como la de su cón yu ge.1

De sa for tu na da men te, las pre fe ren cias de co rres pues ta de lí der-se gui dor

no son la pau ta de las pre fe ren cias de pa re jas des cri tas en Roth y So to ma yor

(1990).2 Por lo con tra rio, los au to res ex pli can que el de seo de los cón yu ges

es en con trar em pleos cer ca nos en tre sí, en la mis ma área geo grá fi ca. La fuer -

te con di ción re gio nal le xi co grá fi ca de fi ni da en Can ta la (2004) in ten ta cap tar

el com pro mi so en tre las as pi ra cio nes de la ca rre ra y las pri va das, que en nues -

tra opi nión es el meo llo del pro ble ma.

Re for za mos las pre fe ren cias re gio na les le xi co grá fi cas fuer tes, que aho ra

se ex pre san así: i) las pa re jas di vi den el con jun to de las po si cio nes de ma ne ra

que las po si cio nes en el mis mo ele men to de la di vi sión per te nez can a la mis -

ma re gión; ii) los cón yu ges pre fie ren tra ba jar en la mis ma área a cual quie ra

otra si tua ción; iii) las pa re jas pre fie ren que am bos miem bros de la pa re ja tra -

ba jen pa ra em pre sas que se en cuen tren en la mis ma re gión, en lu gar de tra ba -

jar pa ra em pre sas que per te nez can a re gio nes di fe ren tes; iv) den tro de ca da

re gión son in de pen dien tes las pre fe ren cias de los miem bros de ca da pa re ja,

y v) si no pue den en con trar un em pleo en la mis ma re gión, bus ca rán pues tos 

in de pen dien te men te, y si una em pre sa es acep ta ble cuan do am bos cón yu ges 

se reú nen en una re gión, tam bién es acep ta ble cuan do no se reú nen.

Igual men te, con es ta con di ción po dría ocu rrir que no exis ta nin gu na

asig na ción esta ble. Una ca rac te rís ti ca de los ejem plos que ex hi ben la ine xis -

ten cia es que exis te una gran com pe ten cia por “bue nos” em pleos. Si cree -

mos que las pa re jas es tán dis pues tas a ha cer con ce sio nes acer ca de su ca rre ra

pa ra vi vir jun tos, po dría ocu rrir que el su pues to de que los mer ca dos son

su fi cien te men te “gran des” ayu da ra a re sol ver el pro ble ma de la exis ten cia.

Nues tro en fo que di ce que el gran mer ca do es gran de si, siem pre que los
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1 Klaus, Klijn y Mas só (2003) de mues tran que, con la res tric ción an te rior acer ca de las pre fe ren cias,
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ros. Tam bién de mues tran que el pro ce di mien to de 1998 po dría fá cil men te no en con trar una igua la ción
es ta ble exis ten te, ob te ni do por Gale y Sha pley (1962), De fe rred Accep tan ce Algo rithm.

2 Véa se p. 141.



miem bros de una pa re ja re cha zan una asig na ción co mo “sol te ría”, exis te

otra re gión tal que la pa re ja po dría reu nir se. De mos tra mos que, con es ta

con di ción, exis te una asig na ción esta ble si no hay ningún trabajador soltero

en el mercado y hay a lo sumo dos empresas por región.

El en sa yo se or ga ni za co mo si gue: las no ta cio nes se pre sen tan en la sec -

ción I, así co mo los con cep tos de la es ta bi li dad y las res tric cio nes en las

pre fe ren cias de la pa re ja. En la sec ción II de fen de mos el re sul ta do de la exis -

ten cia re la cio na da con la con di ción del mer ca do ge ne ral gran de.

I. OBSERVACIONES PRELIMINARES

1. Agen tes, pre fe ren cias y asignación

Con si de ra mos mer ca dos de asig na ción uno a uno con pa re jas: ( , , , )F W C f

en el que el con jun to de em pre sas es F f fr= { }, ... ,1  y W w wm={ }, ... ,1  es el

con jun to de tra ba ja do res, F WI = Æ. Las em pre sas se de no ta rán por f  y

los tra ba ja do res por w. Algu nos tra ba ja do res son ca sa dos, lo que ge ne ra un

nú me ro fijo n de pa re jas; C es el con jun to de pa re jas. El con jun to de tra ba ja -

do res sol te ros se de no ta por Ws , y el con jun to de tra ba ja do res ca sa dos por 

Wc . Así pues, C es un sub con jun to par ti cu lar de W Wc c´ .

Cada em pre sa f  tie ne una re la ción de pre fe ren cia es tric ta, tran si ti va y

com ple ta ff  so bre W U { }./0  Inter pre ta mos el con jun to va cío en la re la ción

de pre fe ren cia ff  como que la em pre sa f  no ha sido asig na da a nin gún tra -

ba ja dor. Cuan do una em pre sa f  co lo ca al con jun to va cío por en ci ma de un

tra ba ja dor w, ello sig ni fi ca que no de sea con tra tar a w. Los tra ba ja do res sol -

te ros tie nen una re la ción de pre fe ren cia es tric ta, tran si ti va y com ple ta fw en

el con jun to F U { }./0  Inter pre ta mos el con jun to va cío en fw como que w

está de sem plea do.

Se gui mos a Roth y So to ma yor (1990) y de fi ni mos las pre fe ren cias de los

miem bros de una pa re ja en su re la ción y las de su cón yu ge, o sea en ( { /})F U 0

´ ( { /}).F U 0  Sea que c w w= ( , )1 2  una pa re ja, ( , ) ( , )f f f fw1 2 1 3 4f  sig ni fi ca que

el tra ba ja dor w1 pre fie re es tar uni do a f1 , y su com pa ñe ro, w2 , a f2 , en lu gar

de es tar uni do a f3  y f4  res pec ti va men te. Los per fi les de la pre fe ren cia son (r 

+ m)-tu plos de las re la cio nes de pre fe ren cia y se re pre sen tan por f f= ( , ... ,f1

f f ff t w wm
, , ... , ).

1
  En ade lan te su pon dre mos como dado un mer ca do de

asig na ción par ti cu lar de uno a uno con pa re ja ( , , , ).F W Cs f

Para cual quier em pre sa f de fi ni mos el con jun to acep ta ble de f  por de ba jo 
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de f como el con jun to de tra ba ja do res es tric ta men te pre fe ri do al con jun to

va cío, es de cir, A w W wf f( ) | { }{ }./f f= Î 0

A los tra ba ja do res de A f ( )f  se les lla ma acep ta bles para f . De igual modo, 

para todo w WsÎ  de fi ni mos el con jun to acep ta ble de w con f como Aw( )f =

{ }| { /} .f F f wÎ f 0  A las em pre sas en Aw( )f  se les lla ma acep ta bles para w.

Para cual quier pa re ja ( , )w w C1 2 Î  de fi ni mos el con jun to acep ta ble de ( ,w1

w2 ) con f como el con jun to de pa res de com pa ñe ros (em pre sas o el con jun -

to va cío) pre fe ri dos al con jun to va cío por am bos cón yu ges res pec ti va men -

te; es de cir,

A p p F p p p pw w w1 2 1 2
2

1 2 1 2 20 0, ( ) ( , ) ( { / }) | ( , ) (/ , ), ({f U f= Î , ) (/ , )

( , ) (/ , / ), ( , ) (/ , / )}

p p

p p p p

w

w w

1 2 1

1 2 1 2 1 2

0

0 0 0 0

f

f f

A los pa res de em pre sas en Aw w1 2, ( )f  se les lla ma acep ta bles para c w= ( ,1

w2 ).

Re cor de mos aho ra lo que es una asignación.

De fi ni ción 1. Una asignación m es una pro yec ción del con jun to F WU  en 

F WU U { /}0  tal que pa ra to do f FÎ  y w WÎ :

i) | ( )|m f =1 y m( ) ,f WÎ  o m( ) / ,f = 0

ii) | ( )|m w =1 y m( ) ,w FÎ  o m( ) / ,w = 0

iii) m( )w f=  si y sólo si w f= m( ).

La con di ción i) dice que una em pre sa será uni da con un tra ba ja dor o

per ma ne ce rá sol te ra. En cuan to a la con di ción ii) un tra ba ja dor será uni -

do con una em pre sa o per ma ne ce rá sol te ro. La con di ción iii) es ta ble ce la

na tu ra le za re cí pro ca de la re la ción. Para re pre sen tar las asig na cio nes em -

plea re mos la no ta ción

m1
1 2 3

3 1 2

0

0
=

æ

è
çç

ö

ø
÷÷

f f f

w w w

/

/

en que, por ejem plo, f1 se apa rea con w3  y w2  no se apa rea.

2. La es ta bi li dad de los mer ca dos igua les con pa re jas

Dado una igua la ción m, de ci mos que un tra ba ja dor sol te ro w obs tru ye m si

pre fie re per ma ne cer solo a unir se con m( ) ;w  es de cir, 0/ ( ).fw wm
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La asig na ción m es obs trui da por una pa re ja ( , )w w C1 2 Î  si:

a [(/ , ( )) ( ( ), ( ))0 2 1 1 2m m mw w wwf  y ( ( ), /) ( ( ), ( )) ,]m m mw w ww2 2 2 10 f

b [( ( ), /) ( ( ), ( ))m m mw w ww1 1 1 20 f  y (/ , ( )) ( ( ), ( )) ,]0 1 2 2 1m m mw w wwf  o

c [(/ , /) ( ( ), ( ))0 0
1 1 2fw w wm m  y (/ , /) ( ( ), ( ))].0 0

2 2 1fw w wm m

Por úl ti mo, la em pre sa f  obs tru ye a m si 0/ ( ).ff fm

Una asig na ción es in di vi dual men te ra cio nal si no es obs trui da por nin gu -

na em pre sa in di vi dual, nin gún tra ba ja dor sol te ro o nin gu na pa re ja. Una

asig na ción m es obs trui da por un par ( , ),w f  en el que w WsÎ , si w f¹ m( ),

w fff m( ) y f wwf m( ).

De ci mos que una asig na ción m es obs trui da por un par ( , )w f1  en el que 

w w w1 1 2Î ( , ), si w f w f f w w wf w1 1 2 1 1 2¹ m m m m m( ), ( ), ( , ( )) ( ( ), ( ))f f  y (m

( ), ) ( ( ), ( )).w f w ww2 2 2 1f m m  Una asig na ción m es obs trui da por un trío (( ,w1

w f w w C2 1 2), ), ( , ) ,Î  si w f w f f wf w1 1 1 10¹ m m m( ), ( ), ( , /) ( ( ),f f  m( ))w2

y (/ , ) ( ( ), ( )).0
2 2 1

3f w wwf m m  Por úl ti mo, una asig na ción m es obs trui da por

un cuar te to (( , ), ),,w w f f1 2 1 2 ( , ) ,w w C1 2 Î  si w f w f w f1 1 2 2 1 1
¹ ¹m m( ), ( ), f

m m( ), ( ), ( , )f w f f ff1 2 2 2 1 2f fw w w
1 1 2( ( ), ( ))m m  y ( , ) ( ( ), ( )).f f w ww2 1 2 2 1f m m

De ci mos que una asig na ción m es gru pal men te es ta ble si no es obs trui da por

nin gu na par, trío o cuar te to.

De fi ni ción 2. Una asignación es es ta ble si es in di vi dual men te ra cio nal y gru -

pal men te es ta ble.

3. Res tricción en las pre fe ren cias de las pa re jas

Ahora for ta le ce mos el gran do mi nio le xi co grá fi co re gio nal de las pre fe ren -

cias. Las dos pri me ras con di cio nes son si mi la res a las de Can ta la (2004), es

de cir, que las pa re jas quie ran vi vir jun tas y, por tan to, ob ten gan un em pleo

en la mima re gión y pre fie ran es tar uni das en la mis ma re gión a cual quie ra

otra si tua ción, o sea a tra ba jar en re gio nes dis tin tas o que una de ellas ob ten -

ga un (buen) em pleo y la otra per ma nez ca de su ni da. Las tres con di cio nes si -

guien tes son nue vas. Ter ce ro, den tro de cada re gión son in de pen dien tes las

pre fe ren cias de los cón yu ges; en par ti cu lar, los cón yu ges pue den com pe tir

por los em pleos. Cuar to, si no pue den en con trar pues tos en la mis ma re gión,

sus pre fe ren cias acer ca de las pa re jas acep ta bles se rán in de pen dien tes tam -
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bién. Por úl ti mo, si una em pre sa es acep ta ble cuan do se en cuen tra al cón yu -

ge en la re gión, tam bién lo es cuan do no se en cuen tra al cón yu ge en el área.

De fi ni ción 3. Sea c w w C= Î( , ) .1 2  De ci mos que los or de na mien tos fw1
y 

fw2
sa tis fa cen las con di cio nes re gio na les le xi co grá fi cas fuer tes si 

i) Exis te una par ti ción de F F Fc c
p
c= { }, ... ,1  tal que para to dos los pa res

de em pre sas ( , )f f F Fq
c

q
c

1 2 Î ´ y ( , ) , ,f f F F q qq
c

q
c

3 4 Î ´ ¹ ¢¢ ¢  en que am -

bos son acep ta bles para ( , ),w w1 2  si q q< ¢ en ton ces [( , ) ( ,f f fw1 2 1 3f

f4 ) y ( , ) ( , ) .]f f f fw2 1 2 4 3f

ii) Para to dos los pa res de em pre sas ( , ) ,f f F Fq q
c c

1 2 Î ´ que son acep ta -

bles para ( , ),w w1 2  en ton ces para to dos los pa res de com pa ñe ros p1Î

( ){ /} ,Fq
c
¢ U 0  p 2 Î ( ){ /} , ,F q qq

c
¢¢ ¢¹ ¢¢U 0  te ne mos ( , ) ( , )f f p pw1 2 1 1 2f  y  ( f2 , 

f p pw1 2 2 1) ( , ).f

iii) Para todo F F q pq
c cÎ =, , ... , ,1  siem pre que exis ta f f1 2,  y f Fq

c
3 Î  tal

que ( , ) ( , ),f f f fi1 3 2 3f  en ton ces ( , ) ( , )f f f fi1 4 2 4f  para todo f Fq
c

4 Î

e i w w= 1 2, .

iv) Para to dos los pa res de com pa ñe ros ( ) ( { /}) ( { /} ,, )p p F Fq
c

q
c

1 3 0 0Î ¢ ´U U

( , ) ( { /}) ( { /}) ,p p F Fq
c

q
c

2 3 0 0Î ¢¢ ´U U  que sean acep ta bles para c w= ( ,1

w q q q q2 ), , ,¢ ¹ ¢¢ ¹  si ( , ) ( , )p p p pi1 3 2 3f  en ton ces ( , ) ( , )p p p pi1 4 2 4f

para todo p 4 Î ( )~ { /} ,F
q

c U 0   q q~ ,¹ ¢  q q~ ,¹ ¢¢  e i w w= 1 2, .

v) Si ( , ) ( )f f F Fq
c

q
c¢ Î ´  es acep ta ble para c w w= ( , ),1 2  en ton ces ( , )f p   

Î ´ ¢( ( { /}),F Fq
c

q
c U 0  ¢ ¹q q, es tam bién acep ta ble para c w w= ( , ).1 2

La con di ción i) in di ca que exis te un or de na mien to co mún de los ele -

men tos de la par ti ción del con jun to de em pre sas. La mo ti va ción de es tas

par ti cio nes es que las pa re jas en fren tan res tric cio nes geo grá fi cas que per -

mi ten a las pa re jas vi vir jun tas o no. Las pa re jas tie nen pre fe ren cias res -

pec to a los pa res acep ta bles de em pre sas que de pen den del ele men to de la

par ti ción al que per te nez can; de no ta mos los ele men tos más pre fe ri dos

con un sub ín di ce. Nos re fe ri mos a F c  como la par ti ción de c. La con di -

ción ii) mues tra que las pa re jas pre fie ren siem pre unir se al mis mo ele men -

to de la par ti ción, in de pen dien te men te de su de sea bi li dad, a si tua cio nes

en las que los cón yu ges es tán se pa ra dos o sólo uno de ellos tie ne em pleo;

lla ma mos a esto uni ci dad. La con di ción iii) re pre sen ta la in de pen den cia

den tro de la re gión; la con di ción iv) es la in de pen den cia en tre las re gio -

nes, y la con di ción v) es la con gruen cia.

Has ta aho ra, las par ti cio nes de pa re jas no se re la cio nan en tre sí, mien -
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tras que su exis ten cia es mo ti va da por res tric cio nes geo grá fi cas que son

las mis mas pa ra to das las pa re jas.

De fi nición 4. Sea C el con jun to de pa re jas y su pon ga mos que sus pre fe ren -

cias coin ci den en cuan to a la de sea bi li dad de la em pre sa. De ci mos que las

pa re jas en fren tan las mis mas res tric cio nes geo grá fi cas si hay una par ti -

ción { , ... , }F Fp1  de F  tal que pa ra to das las pa re jas c CÎ , exis te una per -

mu ta ción de uno a uno s c p p: { , ... , } { , ... , }1 1®  con la pro pie dad de que 

{ } { }, ... , , ... , .( ) ( )F F F Fc
p
c

c c p1 1= s s

II. EL MERCADO GENERAL GRANDE

Ne ce si ta mos otra con di ción para ob te ner nues tro re sul ta do de exis ten cia:

que el mer ca do sea su fi cien te men te gran de para que cual quier asig na ción

obs trui da por un cón yu ge sin su com pa ñe ro sea igual men te obs trui do por

la pa re ja, po si ble men te en una re gión di fe ren te. Es de cir, siem pre es po si ble

que las pa re jas en cuen tren un em pleo jun tas.

De fi nición 5. Pa ra to das las asig na cio nes m obs trui das por ( , ), ( ,f w w w1 1 1 1Î

w2 ) tal que, si hay otra em pre sa f2  en la mis ma re gión que f w1 2,  no se

une con f2  ni obs tru ye a f2 , en ton ces el mer ca do es gran de si exis te una

re gión for ma da por ( , )f f3 4  y ( )( , ), ( , )w w f f1 2 3 4  con for ma una obs truc -

ción cuá dru ple. Aho ra es ta mos pre pa ra dos pa ra enun ciar el teo re ma 1.

Teo rema 1. Sea ( , , , )F W Cs f  un mer ca do de uno a uno con pa re jas. Si Ws = Æ,

las pre fe ren cias de las pa re jas sa tis fa cen las con di cio nes le xi co grá fi cas re -

gio na les fuer tes, to das las pa re jas en fren tan las mis mas res tric cio nes geo -

grá fi cas, hay a lo su mo dos em pre sas en ca da re gión y se da la con di ción

del mer ca do gran de, en ton ces exis te una asig na ción es ta ble.

Prue ba. Su pon ga mos que no hay nin gún tra ba ja dor sol te ro, las pre fe ren cias 

de las pa re jas sa tis fa cen las con di cio nes le xi co grá fi cas re gio na les fuer tes,

to das las pa re jas en fren tan las mis mas res tric cio nes geo grá fi cas, hay dos

em pre sas por re gión y se da la con di ción del mer ca do gran de. Pa ra de -

mos trar que no es tá va cío el con jun to de las asig na cio nes es ta bles, adap -

ta mos la prue ba no cons truc ti va de So to ma yor (1996). El prin ci pio de la

prue ba es el si guien te: pri me ro, de fi ni mos el con jun to de las asig na cio nes

ines ta bles en que las coa li cio nes obs truc to ras no per ju di can a nin gún tra -

ba ja dor (en el sen ti do de que su for ma ción no em peo ra rá la si tua ción de
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nin gún tra ba ja dor). So to ma yor (1996) lla ma sim ples a es tas asig na cio nes.

En su con tex to, se acep tan to dos los pa res obs truc to res que im pli quen

a empre sas no apa rea das (Roth, Blum y Roth blum, 1998, lla man tam bién, a 

es tas asig na cio nes, fir mes cua si es ta bles, pe ro las res pec ti vas ge ne ra li za -

cio nes de los con cep tos de asig na cio nes sim ples y fir mes cua si es ta bles a

nues tro mo de lo no coin ci den por que su em pleo teó ri co es di fe ren te). En

nues tro con tex to son ne ce sa rias las con di cio nes si guien tes.

De fi ni ción 6. Una asig na ción m es sim ple si es in di vi dual men te ra cio nal y si i) 

to da coa li ción obs truc to ra im pli ca a em pre sas no apa rea das; ii) si un tra -

ba ja dor w im pli ca do en una coa li ción obs truc to ra es tá uni da a una em -

pre sa ¢f , la otra em pre sa de la re gión (si hay al gu na) ¢¢f , es tá o no es tá

uni da al cón yu ge de w (quien, por la uni ci dad, es tá im pli ca do en el mis mo 

cuá dru plo obs truc tor que w) ; iii) una em pre sa es tá uni da co mo “sol te ra”

en una re gión, la otra em pre sa de la re gión, si hay al gu na, no es tá uni da.

Se gun do, ob ser va mos que el con jun to de asignaciones sim ples es no

va cío por que con tie ne las asignaciones en las que nin gu no de los agen tes

está uni do. Ter ce ro, con si de ra mos las asignaciones que son dé bil men te

óp ti mas en el sen ti do de Pa re to para los tra ba ja do res en el con jun to de las 

asig na cio nes sim ples y ob ser va mos que esta asignación es es ta ble. Re cor -

da mos la de fi ni ción de lo dé bil men te óp ti mo en el sen ti do de Pa re to para

los tra ba ja do res.

De fi nición 7. Una asig na ción m es dé bil men te óp ti ma en el sen ti do de Pa re to

pa ra los tra ba ja do res (en tre to das las asignaciones sim ples) si es sim ple y

no hay nin gu na asinación sim ple ¢m  tal que: i) a to dos los tra ba ja do res les

gus ta ¢m  por lo me nos tan to co mo m, y ii) por lo me nos un tra ba ja dor pre -

fie re ¢m  a m .

En vir tud de que el con jun to de las asig na cio nes sim ples es fi ni to y no

va cío, y de que las pre fe ren cias de los tra ba ja do res son tran si ti vas, exis te

por lo me nos una asi ga ción m que es dé bil men te óp ti ma en el sen ti do de Pa -

re to para los tra ba ja do res de este con jun to. De mos tra mos que m es es ta ble.

Su pon ga mos que no es así, en ton ces m es obs trui do por pa res y/o cuá dru -

plos que im pli can em pre sas no uni das (la obs truc ción por un trío no tie ne 

sen ti do en nues tro con tex to de bi do a la in de pen den cia in te rre gio nal).

Paso 1. La asig na ción m no es obs trui da por f1 y un cón yu ge w w1 1Î ( ,

w2 ) como “sol te ro”.
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1.1. w2  no se une con la otra em pre sa (si hay al gu na) en la re gión, f2 .

Por la con di ción del mer ca do gran de exis te ( , )f f3 4  que tam bién obs tru ye 

la asig na ción con ( , ).w w1 2  En efec to, po dría ocu rrir que ( , )f f3 4  obs tru ye ra

tam bién la asig na ción con otras pa re jas o “sol te ros”. Se unen ( , )f f3 4  con las

pa re jas fa vo ri tas para f3 , di ga mos ( , ),w w3 4  man te nien do a to dos los de más

agen tes uni dos con los mis mos com pa ñe ros que con m. Sea m1 la nue va asig -

na ción. Dado que a f3  se le ha asig na do su me jor tra ba ja dor ex traí do de los

cuá dru plos obs truc to res, nin gún cuá dru plo obs truc tor im pli ca a ( , )f f3 4

en m1.

Caso a. Ni f3  ni f4  obs tru yen m1 con un “sol te ro”.

Sos te ne mos que m1 es sim ple. Pu die ra ser que ha yan apa re ci do coa li cio -

nes obs truc to ras que im pli quen a las pa re jas res pec ti vas de w3  y w4  en m.

Dado que m es sim ple, la con di ción iii) para µ dice que los “sol te ros” se unen

so los en cual quier re gión. Por tan to, si es tos “sol te ros” es tán im pli ca dos en

nue vas coa li cio nes obs truc to ras, no se vio lan las con di cio nes ii) y iii) para

las asig na cio nes sim ples en el caso de m1.

Si las asignaciones res pec ti vas de w3  y w4  es tán im pli ca das en m1 con com -

pañeros ya uni dos en la mis ma re gión, es tas pa re jas no vio lan la con di ción ii).

Ade más, la pa re ja ( , )w w3 4  po dría im pli car se to da vía en la obs truc ción de 

cuá dru plos con otras em pre sas; dado que se unen jun tos, no se vio la ii). To -

das las de más coa li cio nes obs truc to ras exis tían ya en m por que to dos los tra -

ba ja do res que han me jo ra do se sien ten in di fe ren tes. Por tan to, m1 es sim ple.

Dado que m1 es dé bil men te su pe rior a µ en el sen ti do de Pa re to para los tra -

ba ja do res m( ,w w3 4  han me jo ra do, otros son in di fe ren tes por la con di ción i) 

de la asig na ción sim ple para m), he mos lle ga do a una con tra dic ción.

Caso b, f3  y/o f4  obs tru yen a m1 con un “sol te ro”.

De nue vo, da do que el mer ca do es gran de po de mos re pe tir el pro ce di -

mien to que aca ba mos de se guir pa ra ela bo rar m 2  y lle gar a los mis mos sub -

ca sos, i) y ii). Da do que es fi ni to el nú me ro de pa re jas y em pre sas, y que las

pre fe ren cias de las pa re jas son tran si ti vas (nin gu na pa re ja me jo ra rá in fi ni ta -

men te), aun que a lo lar go de la se cuen cia se ob ser ven só lo sub ca sos ii), en

una ite ra ción da da aca ba rán uni das to das las pa re jas y, por tan to, no se ob -

ser va rá nin gu na obs truc ción por “sol te ros” (por la uni ci dad), así que só lo

sub sis ti rá la con clu sión de i).

1.2. w2  se une con la otra em pre sa (si hay al gu na) en la re gión, f2 .

Dado que m es sim ple, f2 , que se une con w2 , no obs tru ye a m. Por 1.1, nin -

gún otro “sol te ro” obs tru ye a m.
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De nue vo, los mis mos ar gu men tos an te rio res es ta ble cen que nin gu na

coa li ción obs truc to ra nue va vio la el he cho de que la nue va asig na ción sea

sim ple. Por ejem plo, la asig na ción f1 con w1 con du ci rá a una asig na ción

sim ple y su pe rior en el sen ti do de Pareto, lo que es una contradicción.

Paso 2. La asig na ción de m no es obs trui da por cuá dru plos  (( , ), ( ,f f w1 2 1

w2 ) .)  Po dría ocu rrir que ( , )f f1 2  obs tru ya a m con mu chas pa re jas, en cuyo

caso las uni rá con la pre fe ri da por f1 en m1. Por el paso 1 y dado que m es sim -

ple, f1 y f2  no es ta ban uni das y no ha brá obs truc ción por un sol te ro. Dado

que a f1 se le ha asig na do su me jor tra ba ja dor de en tre los cuá dru plos obs -

truc to res, ( , )f f1 2  no es tán im pli ca das en las coa li cio nes obs truc to ras. De

nue vo, el ar gu men to tra di cio nal dice que nin gu na de las coa li cio nes obs -

truc to ras nue vas que son po si bles vio la la con di ción de que m1 sea sim ple.

Por tan to, m1 es sim ple y su pe rior a m en el sen ti do de Pa re to, lo que es una

con tra dic ción.

La con di ción del nú me ro de las em pre sas por re gión es muy fuer te. De sa for- 

tu na da men te, no pue de re la jar se, co mo lo re ve la el ejem plo 1.

Ejem plo 1. Sea ( , , , )F W Cs f  el mer ca do de asig na ción de uno a uno con pa -

re jas en que F f f f f f f f={ , , , , , , },1 2 3 4 5 6 7  Ws = 0/, c w w c w1 1 2 2 3= =( , ), ( ,

w c w w4 3 5 6), ( , ),=  y f es tal que

f

f

f

f

f

f
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f

f

f

f

f

w w

w w

w w

w w

w w

w

1 1 6
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3 5 4

4 1 6

5 5 2
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=

=

=

=

=

=
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,
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3 6

7 5 4

,

,

w

w wff =

Su pon ga mos que las pa re jas en fren tan la mis ma res tric ción geo grá fi ca y

que su or de na mien to de las “re gio nes” es el mis mo, o sea F f f fc
1 1 2 3={ }, , ,

F f fc
2 4 5={ }, , F f fc

3 6 7={ },  para todo c c c c= 1 2 3, , ; ade más, supon ga mos

que fw1
 y fw2

 y fw 3
 y fw4

 y fw 5
 y fw6

sa tis fa cen la uni ci dad. Fi nal men -

te, to das las em pre sas son acep ta bles para los tra ba ja do res. El lec tor pue -

de ve ri fi car que en este mer ca do no hay nin gu na asignación es ta ble. El

ejem plo si guien te mues tra que el re sul ta do de la exis ten cia no se apli ca

con tra ba ja do res sol te ros.4
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Ejem plo 2. Sea  ( , , , )F W Cs f  el mer ca do de asig na ción uno a uno con pa re -

jas, en que F f f f f={ , , , },1 2 3 4  W w c w ws = ={ }, ( , )3 1 2  y f es tal que

f

f

f
f

f

f

f

f

w w

w w

w
w

1 3 1

2 2 3

3 2

4 1

=

=

=
=

,

,

Su po ne mos que las pa re jas en fren tan la mis ma res tric ción geo grá fi ca y

que su or de na mien to de las “re gio nes” es la mis ma, es de cir, F f fc
1 1 2={ }, ,

F f fc
2 3 4={ }, , para c ; ade más, su pon ga mos que fw1

 y fw2
sa tis fa cen la uni -

ci dad y el tra ba ja dor sol te ro, w3 , pre fie re f2  a f1. Por úl ti mo, to das las em -

pre sas son acep ta bles para to dos los tra ba ja do res. El lec tor pue de ve ri fi car

que en este mer ca do no hay nin gu na asig na ción esta ble.
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