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RESUMEN 

 

 
 una  gran  cantidad  de  datos

en que obtener la estructura  
- cual 

 en los c

las 

resumen de los resultados de los últimos trabajos realizados. 
 
Palabras clave pren
aprendizaje ido, aprendizaje de clases de equivalencia. 
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INTRODUCCIÓN 

 
 medio de modelos matemáticos,  

-
 para llevar a 

a labor: l as 
respue , los elementos en sus 
interacciones que pueden - 
metabolitos - l comportamiento estocástico de sus elementos, especialmente 

 
 

de interacciones que involucran la regulaci tica

 [4], n de los 
 [5], [6]. Los modelos más utilizados 

, 
 las  

 
por  escoger  depende  entonces  de  ciertos criterios  [1]  que  

son  espec
responder, que para el ti nas, estos datos, 
en especial de series de tiempo, 
son vistos má emplo: 

ejemplo: s  etc. , 
las 

apropiados. 
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son   
representar redes de  de la  alizaci n ], 
[8], 6] entre otros, porque segú ], [18], 
[19]  presenta las siguientes ventajas: logran 
presentar las interrelaciones de los elementos como un tod
partes, por tratan el problema del ruido de los datos 

en las complejas relaciones de los elementos con naturaleza 
n las relaciones causales de las interacciones 

manejan  
 

l problema es entonces, 
conocimiento cuantitativo de las interacciones en , 

dada. 

 a partir de un conjunto de muestras de los elementos de la red. La 
 debido al  del número de posibles redes 

 en el espacio de búsqueda, el problema como -duro . 
or ello, 

, 
 que 

con 
, 

uscando  [36]. 
 

 
s , 

de aprendizaje sobre 

que, queda de 
, presenta un resumen de los resultados, al 

esas 
comparaciones,   

 
 
 

1. REDES BAYESIANAS 
 

cribir qu  primero es necesario 
entender de donde proviene el concepto de  redes, 

 
para describir en detalle,  

, 
mostrando su cualidad principal de independencia condicional
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tallada,  
 

Definición 1 Grafo es un par = ( , ), tal que  
 es un subconjunto del conjunto  , ;   , ,  

 
se les llamará con una matriz de  [ , ]  , | | tal que: 
 = 1,     , 0,                                

 
Definición 2 ,  = ( , ),  donde    es  un  
conjunto  es un subconjunto de tese que todo elemento  , , 

 
 
Definición 3 = ( , ),  un camino dirigido  es  una  secuencia  ,  , … , ,  tal  que  para  todo   se cumple que   1  
se cumple que (  , ) . 
 
Definición 4:  dirigido o d clico es un    tal  que  para  
todos los caminos dirigidos de la  ,  , … , ,  en  ,  se  cumple que   . 
 
Definición 5 ausal  es una tripleta ( , , ), tal que = ( , ) es un 

 :  n donde los elementos de  
án de tipo discreto  es 

llamado el conjunto de estados de los elementos de . 
 
Definición 6: Se dice que dos variables     
direccionalmente  separadas  - ,     

   ,  
   

se conoce el estado de la variable . 
  

variable . 
  no se conoce el estado de 

la variable  
 
Si  está separada de , dado el conocimiento del estado de la variable , se dice 
que   son condicionalmente independientes, dado     | . 
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( , , ), , un nodo de , sea  el conjunto  | , llamado el conjunto de padres de , sea  una instancia de los 
estados de las variables que pertenecen a  {  | },  
conjunto de estados . 
 
Definición 7 -tupla ( , , , ), que representa una 

 
 ( , , )  
   
  de nodos de  es un conjunto {  | }, de variables aleatorias {  | } = { ( = | =) |   y  es una configuraci n de los padres de }  donde ( = | = ),  

denota la probabilidad de que el estado  sea 
padres es . 
 

,  , como la 
estructura de la red. La    de  probabilidad  conjunta  que  representa la 

con 
multiplicaci , dadas las 
variables que la preceden, pero si dos variables aleatorias , , son 
condicionalmente independientes, , se cumple 
que: 

 ( |  , ) = ( | )                 
 

con esta propiedad, 
reduce a: 
 (  ,  , . . . ,  ) = ( | )                
 

probabilidad  puede ser el estado de sus variables, dado que se conoce el 
, se le conoce como la 

probabilidad a posteriori que es p eorema de B  
 
 

2. APRENDIZAJE DE LA ESTRUCTURA DE UNA RED BAYESIANA 
 

, es el problema que se estudiará 
en esta propuesta, 
conjunto de datos, evaluando qu  , 
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cuando se escoge la de mejor , se le denomina aprendizaje 
que  

 
Aprendizaje basado en puntaje y búsqueda
elementos , , , donde: 
 

Espacio-B,   , representa  el  conjunto  de  todas  las estructuras  posibles  de  
edes B ú

acuerdo con el 
diez nodos, el número de 

18

de acuerdo con , es -
, por lo cual 

 
 : sobre qu  tan cercanos 

  probabilidad 
, generar un conjunto de datos. La 

 
 
Separable: , 
como la suma de los puntajes para cada nodo, de acuerdo con sus padres en 

, , 
llamados . 
 ( : ) = ( , : )                         
 
Equivalente: 

pero este criterio no se cumple en todos los casos 
 

 

empezar co , basado en  un 
 , 

dada  = , donde =   

 

 
más utilizadas , 

que 
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 ,  
 (   ) = log ( 1)  

 
i el número 

padres de la variable Xi  
 

  
  suposiciones -

manera: 
 (   ) = log( ( )) + ( )!( )! !  

 

i de 
una estructura de ed  
 ( : )  =  log( ( )) + ( )( ) ( )( )   

 ( )  
 

priori, dada la estructura de la red. 
 
Más  recientemente, se  propuesto de 

, para evaluar una 
estructura,   es un algoritmo que 
busca la mejor estructura   
 = max (   )   
 

[
que busca el conjunto de padres de cada     a  partir de un conjunto ordenado  
de (   , , … . , ), 

, de 
 la que más alto puntaje se obtenga 

de puntaje 
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arbitraria como lo  [ Xue 
[11]. 

 
 primera  este problema ut ara 

 que representa a la estructura  de 
una , si 

de que no necesita un orden 
 

 
Otro algoritmo evolutivo utilizado es la , que utiliza la 

 
de recurre a un espacio de búsqueda reducido utilizando el test de 

os que según el autor, se encuentran en el 
operador de cruce, del mejoramiento de un algoritmo basado 
evolutiva que realiza el mismo autor. 
 

e

propuesto por L. M. de Campo  
representado como un , arista ,  

, 
cual 

camino, = , ( , ). e 
algoritmo utiliza 
Climbing  [18],  

 
 

 mejora a este algoritmo, es realizada por Jun- [34], que  un 

, antes de 

reduce el espacio de búsqueda. 
 

respectivamente. 
 
Aprendizaje Híbrido  en vez de seguir el 
independencia condicional de las variables, siguiendo una medida llamada 
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con base en -
 La  de dos variables   , dado un conjunto z de 

variables intermedias entre ellas,  
 , , = , , log ,( | ), ,    

 

z.  partir de esta medida se  una red que contiene las separaciones 
direccionales correspondientes a las independencias condicionales medidas. 
 

 del procedimiento 
búsqueda , descartando relaciones  entre nodos que no cumplen con la  de 

 , , 
se realiza la búsqueda con base  lo 
se llama por  basado en puntaje 
búsqueda,  
 

 los trabajos realizados con este , se encuentra el de Man Leung ong 
[31], que utiliza una búsqueda basada en  , utilizando los  
cuatro Jun-

  [34], que Luis M. de  Campos [33], el test de  
para  el desarrollado por 

Xue w  
, 

búsqueda por  el algoritmo desarrollado por Laura . Brown oannis 
 [36], que llama a su algoritmo - - , 

 de  Xia Liu [8], 
que realiza una búsqueda  posterior basada en un algoritmo  que utilizan 
operadores basados Lic  Jiao , 

 su  algoritmos como  Colonia  de  
 más reciente el trabajo de .C. nto [41], que es 

, pero utiliza una  con Colonias de 
 el autor, obtiene mejores resultados que los 

trabajos anteriores. 
 

3. APRENDIZAJE DE LAS CLASES DE EQUIVALENCIA 
 

 concepto de clases de equivalencia , provee un componente 

 por esto, 
a 
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equivalencia  para más detalle, ], [ 44].  
 
Definición 8   son Markov Equivalentes lo si para toda 

  = ( , , , ),  = ( , , , ) tal que  
 t

independencias. 
 
Definición 9: esqueleto 

 
 
Definición 10: estructura-v es una tripleta , ,  tal, que se cumple 
que:   ,  (  , ),  palabras, es una 

. 
 
Teorema  1

estructuras-v. 
 
Definición 11: dígrafo acíclico parcial  que contiene aristas 

 
 ~, cumple las 
siguientes propiedades : 
 

 | ~                                 
 

  , | ~ ~            
 

 , , | ~ ~           
 

 
 
Definición 12:  clase de 
equivalencia  [ ] = { | ~ }                         
 
Si la arista  [ ], se dice  que  
una arista    
 
Definición 13  , 
que 
dirigida. 



Ciencia e Ingeniería Neogranadina, Vol 21-1 39

 
Teorema 2: 

 
 

 , tiene las 
siguientes propiedades: 
 Contiene un conjunto de estados que son las clases de equivalencia que 

 
  

completo. 
  un 

estados en un solo paso. 
 

, es que dado que los operadores 
permiten el paso de una clase a otra, se evita el movimiento dentro de una misma 

 
[44] . 

de  precisamente 
 parciales , la búsqueda no es trivial, puesto que el 

nú , de acuerdo con 
como crece el número de nodos [45  

 
   sido revisado por algunos autores, como , que 

 búsqueda de clases de equivalencia utilizando algoritmos evolutivos [48], 
que utilizan los operadores para moverse en distintas clases de equivalencia  al 

, 
 propuesto por [33], [49], [ , que desarroll un mejoramiento 

en la  búsqueda en , utilizando un algoritmo  entre un algoritmo , 
utilizando  de  que aplican un operador  
de vacuna,  , el algoritmo  
realizado por [51], denominado -  que mejora los algoritmos anteriores,  
utilizando Colonia de   el trabajo  en 

,   una  para manejar más rápidamente las restricciones de los 
operadores [53]. 

4. EVALUACIÓN DEL APRENDIZAJE 
 

 de  del aprendizaje que se usa en gran parte de la 
], [41  [ , con el siguiente protocolo: 

1. Se escoge 
1 . 

                                                           
1http://compbio.cs.huji.ac.il/Repository/ 
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3. , se ejecuta cada algoritmo por 
evaluar. 

4. 
,  [36] : 

 
Función de Puntaje: 

del algoritmo. 
 
Distancia Estructural de Hamming (SHD, por sus siglas en inglés):  
promedio entre l ntre la 

iniciales. H G 
clicos parciales obtenidos por el algoritmo como el inicial de 

donde se generaron los datos respectivamente. 
 
Número de evaluaciones o llamadas estadísticas (NSC, por sus siglas en 
inglés): 

: la 

complejidad del algoritmo. 
 
Algoritmo 1:  
Entrada: construida, Verdadera 
Salida:  
1.  
2. para  en    
3. si está entonces 
4.  
5.  
6. si entonces 
7.  
8.  
9. si entonces 
10.   
11.  
12.  

 
Se escogieron los resultados obtenidos en los trabajos de , por que 

, utilizando el 
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protocolo mencionado  

utilizadas, la cantidad de muestras, los algoritmos evaluados, los resultados 
obtenidos de acuerdo con  

 
5. CONCLUSIONES Y DISCUSIÓN 

 
, 

tratado 
maneras, pero se puede concluir lo siguiente: 
 

, si se evita la búsqueda , en una 
misma clase de equivalencia, utilizando operadores  que  permitan  el  movimiento  

, 
-  

 
 rendimiento del algoritmo brido, es decir, si  

antes de  , se reduce el espacio de búsqueda 
Laura   Brown  

 [36], 
búsqueda. 
 

Laura   Brown   [36], describe que cuando se 

- de que realiza la búsqueda 
entre clases de equivalencia. 
 
Basados en los trabajos de  Laura  Brown  

 [36],  , 
se destacan dos de ellos que utilizan  
se rencia al - , que utiliza los operadores 

[41], 
Laura  Brown   [36]. 

anteceden. 
 

], [
ut
equivalencia. 
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con lo  anterior, se plantea realizar, en 
, 

combinando el  brido para reducir el espacio de búsqueda según el 

equivalencia de acuerdo con e -  
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